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1. Sia L : R3 ! R3 l’applicazione lineare definita da

L(x.y, z) = (x + y + 3z, x + 2y + 5z,�x� 3y � 7z).

Determinare:
- il nucleo di L2 = L � L,
- per ogni k 2 R fissato, i vettori di R3 tali che L2(x.y, z) = (1, 1, k).

2. Discutere ed eventualmente risolvere il sistema lineare8<
:

2(k + 1)x + 3y + kz = k + 4
(4k � 1)x + (k + 1)y + (2k � 1)z = 2k + 2
(5k � 4)x + (k + 1)y + (3k � 4)z = k � 1

essendo k un parametro reale.

3. Determinare se esistono rette parallele al piano � : x = y incidenti le
rette

r :

⇢
x + y = 1
z = 2,

s :

⇢
x = 2
y = �z

e formanti un angolo di ⇡
4 radianti con la retta

t :

⇢
x = z
y = 2.

4. Determinare eventuali iperboli equilatere tangenti nell’origine alla
retta r : x� y = 0 e passanti per i punti Q(0,�1), R(�1, 0).
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